A5.3.1 f:[-1,0 - R, f(x)=4/1+x.
a) 730 £(0,x) d.h. 3. Taylorpolynom von f, Entwicklungspkt x,=07?

//D5.3.2 (2903) IcR, I=(a,b), f:I—-R stetig differenzierbar, x,€I, n€Ny:
)
/e T (x):=) )

k=0 .
//D4.1.1(2200) Fiir x€ER und >0 sei
// Us (x0) :=[xER|| x-x,| <8}= (x,-0, xy+0) =6-Umgebung von x, in R.
[/ e (xo) 1=Us(x0) \[x0/=[xER[0<| x=x0| <5 .

//Sei McR, M#0o.
//1.)x,EM heiBt innerer Punkt von M:e 3 6>0 mit Us(x,) CM.

(x-x,)* heiBt ntes Taylorpolynom von f um X,.//

// §l seli die Menge aller inneren Punkte von M

//85.3.1(2903) Satz von Taylor
//Vor: Beliebiges ICcR, x,€EI, n€N,, f:I—-R ist n mal stetig

// differenzierbar (d.h fEC"(I)) und
// n+1 mal differenzierbar auf ; (d.h. £f™) existiert auf })
//Aussagen:
// V xer 3 é—':(_f,-'(x):gm%’x €I (x,X0) :
n )
//  £(x)=T,(x)+R, (x):Zf—(f‘)) (x-Xo)"+R, (x) und
v=0 v
(n+l)
// Ry (x) =L ) (i yom
(n+1)!

//Bsp (2758): 3.)f(x)=(1+x)%, a€R, x>-1, f’ (x)=a(1+x)***1, x>-1

— (= -~
rss: 9 =C L) -
1 D4.1.1 -~

S (k) -
T30 £(0, %)= mefLO/Vr/f’ (0)x+2i £ (0)x2+% £177(0) %3
k=0 - !

k! B !
£(0)=1, £ <0)=—2\/ij;)/=% ,/;f;/<5>=—/%/<a/+§<;-3/2|m -~
e p g b 2
75.0,£(0,x)=1+ %/;"%:}/{2}:;%/;{37‘ __________

£ in [-1,00) FX9UP 3y stetig diffb d.h Vor S5.3.1 erfillt in 7

Bsp(2758)

1
(\/I_T)p, peEN stetig wegen

Bsp: (2401) (...) h(x)=4/x, stetig in x, V x>0 =
Ji+x, stetig in x, V x,>-1 d.h. in ;
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b) Zeige fir IXIS&%-CHEzRestgliedabschétzung |R4(O,x)|<;;10‘3 und berechne

J10 bis auf einen Fehler von 1073

4 1
Far les-l- gilt |R4(O,X)|S—$i— 1 =-————§-<———L——
5 128 5 4325 4%1000
l
1 o '1+1/9 11 1/1V% 1(1)\ 1
FUur x=—: =3*% |—— =3(l+= —-=|=| +—[=| +R.(0, =
ur x 9 V10 V %_ ( 7 9 3l 6|9 4 ( 9 )
1
Bis auf einen Fehler von 3 <107 gilt
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